


  คนเก่งเขาจะไม่คิดว่าตนเองเก่ง 

เพราะเขาพร้อมที่จะเรยีนรู้อยู่เสมอ 



  2.ฟังก์ชันก ำลังสอง    ( Quadratic  Function ) 
 บทนิยำม      ฟังก์ชันก ำลังสองหมำยถึง   ฟังก์ชันที่อยู่ในรูป                        

                           f (x )  =  ax2 + bx + c 
             เมื่อ   a, b, c   เป็นจ ำนวนจริง   และ   a ไม่เท่ำกบั0   



รูปแบบที่ 1   y= ax2  เมื่อ a  เป็นจ ำนวนจริง  
และ a ไม่เท่ำกับศูนย์ 

เขียนกรำฟได้ดังนี้ 
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จดุ (0,0) คือจดุวกกลบัของกราฟ 



ฝึกทักษะ 

1.   y= 2x2  

จงวำดกรำฟต่อไปนี้ พร้อมทั้งหำจุดวกกลับของกรำฟ 

2.   y= 0.5x2  

3.   y= -2x2  

4.   y= -x2  

ข้อค้นพบ y= ax2  

1. ถ้า a > 0 พาราโบลาหงาย 2. ถ้า a < 0 พาราโบลาคว ่า 

3.จดุ (o,o) เป็นจดุวกกลบัของกราฟ 



รูปแบบที่ 2   y= ax2 + b เมื่อ 

เขียนกรำฟได้ดังนี้ 

x … -3 -2 -1 0 1 2 3 … 

y … 11 6 3 2 3 6 11 … 

y= x2+ 2  
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จดุ (0,2) คือจดุวกกลบัของกราฟ 



เขียนกรำฟได้ดังนี้ 

x … -3 -2 -1 0 1 2 3 … 

y … -8 -3 0 1 0 -3 -8 … 
y= -x2+ 1  

Dr  = R 

Rr  = (-,1] 

จดุ (0,1) คือจดุวกกลบัของกราฟ 
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ตัวอย่ำง จงวำดกรำฟต่อไปนี้บนระนำบเดียวกัน 

1.y= x2+ 2 
2. y= x2 
3. y=x2-2 



รูปแบบที่ 3   y= a(x – b)2 เมื่อ 

เขียนกรำฟได้ดังนี้ 

x … -2 -1 0 1 2 3 … 

y … 9 4 1 0 1 4 … 

y= (x-1)2  

Dr  = R 

Rr  = [0,) 

จดุ (1,0) คือจดุวกกลบัของกราฟ 
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เขียนกรำฟได้ดังนี้ 

x … … 

y … … 

y= -2(x-3)2  

Dr  = R 

Rr  = (-,0] 

จดุ (3,0) คือจดุวกกลบัของกราฟ 
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เขียนกรำฟได้ดังนี้ 

x … … 

y … … 

y= -(x+1)2  

Dr  = R 

Rr  = (-,0) 

จดุ (-1,0) คือจดุวกกลบัของกราฟ 
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ข้อค้นพบ  y= a(x – b)2  

1. ถ้า a > 0 พาราโบลาหงาย 

2. ถ้า a < 0 พาราโบลาคว ่า 

3.จดุ (b,o) เป็นจดุวกกลบัของกราฟ 



รูปแบบที่ 4   y= a(x – b)2 + c  เมื่อ 

เขียนกรำฟได้ดังนี้ 

1. y= (x-1)2 + 1 
2. y= (x+1)2 + 1 
 

สงัเกตจุดุวกกลบั 
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r x  = x+1 2+1

q x  = x-1 2+1



ข้อค้นพบ  y= a(x – b)2 +c 

1. ถ้า a > 0 พาราโบลาหงาย 

2. ถ้า a < 0 พาราโบลาคว ่า 

3.จดุ (h,k) เป็นจดุวกกลบัของกราฟ 

 y- c= a(x – b)2  

 y- k= a(x – h)2  

(h,k)  (h,k)  



1

0.8

0.6

0.4

0.2

-0.2

-0.4

-0.6

-0.8

-1

-1.2

-1.4

-2 -1.5 -1 -0.5 0.5 1 1.5 2 2.5

(0,-1) 

สมการพาราโบลาคือ  

จะเหน็วา่จดุวกกลบัของกราฟ คือ (0,-1) 

 จำก   y = a(x – h)2 + k  

 จำก   y = (x – 0)2  + (-1) 
          y  = x2 -1   



สมการพาราโบลาคือ  
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สมการพาราโบลาคือ  
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สมการพาราโบลาคือ  
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 y= a(x – h)2 +k    

สมการพาราโบลาท่ีอยูใ่นรูป y = ax2+ bx + c  

ก าลงัสองสมบรูณ์ 
ผลตา่งก าลงัสอง 

ก าลงัสองสมบรูณ์   (น – ล)2 =  น2  - 2นล + ล2 

                                   (น + ล)2 =  น2 + 2นล + ล2 

ผลตา่งก าลงัสอง    น2  - ล2= (น – ล)(น + ล)   

จ าและ
น าไปใช้ 



ตวัอยา่ง  จงวาดกราฟ  y = x2+ 2x + 1  

วิธีท า      จงวาดกราฟ  y = x2+ 2x + 1  

y = x2+ 2(x)(1) + 12    น2 + 2นล + ล2 

 (น + ล)2  y = (x+1)2 

y = (x-(-1))2 + 0 

 y= a(x – h)2 +k    

 จะเห็นว่ำ  a =1 กรำฟหงำย   จุดวกกลับของกรำฟคือ (-1,0) 



ตวัอยา่ง  จงวาดกราฟ  y = x2+ 2x + 5  

วิธีท า      จงวาดกราฟ  y = x2+ 2x +5  

y = [x2+ 2(x)(1) + 12]+ 5 -1    น2 + 2นล + ล2 

 (น + ล)2  y = (x+1)2 + 4 

y = (x-(-1))2 + 4  y= a(x – h)2 +k    

 จะเห็นว่ำ  a =1 กรำฟหงำย   จุดวกกลับของกรำฟคือ (-1,4) 

 เกินมา   



ตวัอยา่ง  จงวาดกราฟ  y = 2x2+ 2x + 1  

วิธีท า      จงวาดกราฟ  y = 2x2+ 2x +1  

y = 2[x2+ x ]+ 1  
  น2 + 2นล + ล2 

 (น + ล)2  

y = (x+1)2 + 4 

y = (x-(-1))2 + 4 
 y= a(x – h)2 +k    

 จะเห็นว่ำ  a =1 กรำฟหงำย   จุดวกกลับของกรำฟคือ (-1,4) 

 เกินมา   

y = 2[x2+ 2(x)(    )         ]+ 1  



กำรแก้สมกำรโดยใช้กรำฟ 

ให้นกัเรียนพิจารณาแบบฝึกทกัษะ พาราโบลา 

พิจารณาช่องจดุตดัแกน  X จดัเป็นเซตหรือกลุม่ได้ก่ีเซต 



ไมต่ดัแกน X 

6,8,10,
12, 

13,15 

ตดัแกน X  1 จดุ 

1,2,3,5, 

ตดัแกน X  2 จดุ 

4,9,11,14 
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กำรน ำกรำฟไปแก้สมกำรก ำลังสอง 

ไมต่ดัแกน X 

ตดัแกน X  1 จดุ 

ตดัแกน X  2 จดุ 

สมการไม่มีค าตอบที่เป็นจ านวนจริง 

สมการมีค าตอบที่เป็นจ านวนจริง 1 ค าตอบ 

สมการมีค าตอบที่เป็นจ านวนจริง 2 ค าตอบ 


